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Das folgende Flussdiagramm zeigt im Uberblick, an welchen Stellen und in welcher
Reihenfolge die jeweiligen Unterrichtssequenzen durchgefuhrt werden kénnen.

I: Praxis und Theorie der Einkommensbesteuerung

!

II: Berechnung der Einkommenssteuer

v

Funktionenlehre

v

I1l: Durchschnittssteuersatz

Einfuhrungsphase Oberstufe:

v

IV: Entwicklung des Grenzsteuersatzes als Ableitung
Differen- der Steuerfunktion

zial-
rech- l \ 4
nung

V: Entwicklung der Steuerfunktion aus Eckdaten

v
v

VI/VII: Entwicklung aus der Grenzsteuersatzfunktion

Integral-
rechnung

!

VIII: Werkzeuge zur Analysis von Steuerfunktionen

Fachar-
beit, Pro-
jektkurs

Das Material kdnnen Sie bearbeiten lassen:

* Dbei der Funktionenbehandlung zu Beginn der Oberstufe (I/11; | - Ill). Der Einstieg er-

folgt Gber die im Einkommenssteuergesetz vorgegebene stiickweise definierte
Steuerfunktion. Fir die Darstellung als Funktion s(x) des Einkommens x sind kom-

plexe Termumformungen, Umgang mit Zehnerpotenzen und mit dem Taschenrech-

ner notig, d. h. sie kdnnen hier wiederholt und geiibt werden. Zehnerpotenzen-
Umgang beim Taschenrechnergebrauch sind auch bei konkreten Berechnungen
der Steuer notig. Dasselbe gilt fir die — hier auch sinnvolle — Berechnung des
Durchschnittssteuersatzes s (x). Fur die grafische Darstellung der beiden Funktio-

nen s(x) und s (x) bietet sich die Nutzung eines Funktionenplotters an. Fur den Ver-

gleich historischer Steuerfunktionen kann man sich die Termumformungen vom
Gesetzestext bis s(x) und konkrete Funktionswert-Berechnungen gut von einem
Computer-Algebra-System abnehmen lassen.

Es kommen vor: Definitions-, Wertebereich, diskret/kontinuierlich, Treppenfunktion;

Taschenrechnergebrauch, u. a. 10er-Potenz-Tasten-Benutzung; "quasi-stetige”
Grafen, Funktionen-Plotter; CAS.
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bei der Untersuchung ganzrationaler Funktionen (I/1V). Nach einer kurzen Einfuh-
rung mit | kdnnen Sie die Steuerfunktion direkt vorgeben und die 1. Ableitung als
gute Naherung fur den Grenzsteuersatz einfihren und berechnen lassen. Bei der
Termaufstellung der verschiedenen Groéf3en sind Computer-Algebra-Systeme, fir
die grafischen Darstellungen Funktionenplotter arbeitserleichternd. Will man mehre-
re Steuertarife vergleichen, wird die entsprechende PC-Nutzung ndtig.

Notig sind: Differenzenquotient, Differentialquotient, Zulassigkeit der Grenzwertbil-
dung (Stetigkeit/Differenzierbarkeit), Grenzbelastung; Funktionen-Plotter; CAS.

bei der Funktionsbestimmung (I/V). Nach einer kurzen Einfihrung mit | und der Er-
lauterung des Grenzsteuersatzes kann direkt die Steuerfunktion aus den politischen
Rahmenbedingungen rekonstruiert werden.

Es kommt vor: Aufstellen der Bedingungen an die Funktion und Ubersetzen in Glei-
chungen, Wahl eines geeigneten Funktionsansatzes und Aufstellen eines Glei-
chungssystems zur Bestimmung der Koeffizienten, Losen von Gleichungssystemen
von Hand oder mit einem grafikfahigen Taschenrechner.

bei der Integralrechnung (I/VI/VII). Nach einer kurzen Einfihrung mit Materialien
aus | kdnnen die Skizzen in Zeitungsverdoffentlichungen als Grenzsteuersatz-
Funktionsgraf aufgeklart werden. Aus der ersten Ableitungsfunktion lasst sich durch
Integration und Konstanten-Anpassung die Steuerfunktion rekonstruieren.

Hier gibt es Anlasse, Zeitungsmeldungen zu korrigieren und zu bewerten.

in Facharbeiten oder Projektkursen wie in NRW (I bis VIII). Uber die in | bis VII be-
nutzten Werkzeuge hinaus kdnnen Schuler/innen auch weitergehende Analysis-
instrumente nutzen und die Ergebnisse grafisch darstellen und inhaltlich auswerten.
Notig ist dann ein CAS.

An mehreren Stellen bietet es sich an — besonders wenn mehrere Steuertarife vergli-
chen werden sollen — arbeitsteilig zu arbeiten, etwa im Gruppenpuzzle. Das Verfahren
ist hier im Kapitel VI1/2 (Steuerdebatte 2011) exemplarisch ausgefuhrt.
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Gruppe A

b)

I: 0 flr O € bis 8004 €
II: Gerade von 0,14 bis 0,24 fur 8005 € bis 13 469 €
St '(x) =+ lll: Gerade von 0,24 bis 0,42 fur 13 470 € bis 52 881 €
IV: 0,42 fir 52 882 € bis 250 730 €
V: 0,45 ab 250 731 €
zull:  St'y(x)=ay - x+ by
ay = 024-014 1.83 - 10°
13 469 — 8005
St '4(8005) = 1,83 - 10® - 8005 + by = 0,14
by ~ - 6,49 - 107
Insgesamt: St 'y(x) = 1,83 - 10° x - 6,49 - 103
zulll:  St'y(x) =ay - x + by
ay = _042-024 4,57 -10°

5288113 470
St '4(13 470) = 4,57 - 10° .13 470 + by = 0,24
b,~0,1784
Insgesamt: St '(x) = 4,57 - 10° x + 0,1784

10 fur O € bis 8004 €
I: 1,83 - 10° x - 6,49 - 107 fir 8005 € bis 13 469 €
St'(x)=1{ Ill: 457 -10®° x + 0,1784 fiir 13 470 € bis 52 881 €
IV: 0,42 fir 52 882 € bis 250 730 €
V: 0,45 ab 250 731 €
I: C fur O € bis 8004 €
1: 9,15 - 10° - x2- 6,49 - 10° x + C;, fiir 8005 € bis 13 469 €
St(x)= < I11: 2,285 -10° - x2+ 0,1784 x + C; filr 13 470 € bis 52 881 €
IV: 0,42 X + Cyy fur 52 882 € bis 250 730 €
V: 0,45 x + Cy ab 250 731 €

C, = 0 gilt wegen des "Steuerfreibetrages"”. Letzter Punkt im Intervall ist
(8004/0).

Die quadratische Funktion in Il muss im letzten Punkt von | anschliel3en.
St,(8004) = 9,15 - 10° 80042 - 6,49 - 10° - 8004 + C;; = 0;

also C; = -534,24.

Der letzte Punkt im Intervall Il lautet (13469|1038,28) wegen St;(13469) =
9,15 - 10° - 134692 - 6,49 - 10 - 13469 - 534,24 ~ 1038,28.

Die quadratische Funktion in Ill muss im letzten Punkt von Il anschliel3en.
Sty(13469) = 2,285 - 10° - 134692 + 0,1784 - 13469 + C;;, = 1038,28

C||| ~ -1779,12

Der letzte Punkt im Intervall 11l lautet (52881|14044,58), da

Sty(52881) = 2,285 - 10° - 528812 + 0,1784 - 52881 -1779,12 ~ 14044,62.
Die Gerade in IV muss am letzten Punkt in Il anschliel3en.

St(52881) = 0,42 - 52881 + Cyy = 14044,62

Cy =-8165,40

Der letzte Punkt im Intervall 1V lautet (250730|97141,20), denn
St(250730) = 0,42 - 250730 - 8165,40 = 97141,20.
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Die Gerade im Intervall V muss durch den letzten Punkt von IV gehen.
Sty(250730) = 0,45 - 250730 + Cy = 97 141,20

Cyv =-15687,30

Die gesamte Steuerfunktion lautet

I: 0 flr O € bis 8004 €
I: 9,15 - 10° - x2- 6,49 - 10 x - 534,24 fiir 8005 € bis 13 469 €
St(x) = < I11: 2,285 - 10° - x2 + 0,1784 x - 1779,12 fiir 13 470 € bis 52 881 €
IV: 0,42 x - 8165,40 flr 52 882 € bis 250 730 €
V: 0,45 x - 15 687,30 ab 250 731 €
Mit einem CAS leicht zu berechnen (z. B. Derive):
Zone I: 0
Zone Iy = X=8094 — 154 . x . 0,8004 mit x = zvE
10 000

Sty(x) = (912,17 - (10™* x - 0,8004) + 1400) - (10™ x - 0,8004)
=9,1217 - 10°x2-6,02 - 10° x - 536,19

X-13489 - 10 - 1,3469

10 000

Sty(X) = (228,74 - (10 x -1,3469) + 2397) - (10 x - 1,3469) + 1038
=2,874-10° x2+ 0,17808 - x - 1775,55

Zone IV: Sty(x) = 0,42 x - 8172

Zone V: Sty(x) = 0,45 x - 15694

Bis auf geringfuigige Abweichungen stimmt die Steuerfunktion im Gesetz mit der

oben berechneten Uberein.

Zone lll: z =

Vor Aufgabe 5 und 6 erhélt die Gruppe die Lésung zu 4b zur Eigenkontrolle und
evtl. Korrektur, um die Weiterarbeit in 5. und 6 abzusichern.

5.a, b)

Steuerfunktion 2011
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Suchen Sie nach relevanten
Nutzungen der Analysis?

Wollen Sie exemplarisch zeigen,
dass die additive Integrations-
konstante notig ist?

E:ingangs-'

Hatten Sie gerne praxisrelevante NY50% |

Fragestellungen zu Stetigkeit und i b=

Differenzierbarkeit von
Funktionen?

2 I Brauchen Sie fur Ihre Schu-
Steueifunktionsgiaf ler/innen Antworten auf die Frage:
FTTE R Wozu braucht man denn den
Tangente ganzen "Analysiskram"?

Seka n:te

Wollen Sie selber in den
Wirtschaftswissenschaften

: ubliche Termini wie Elastizitaten

o 20t0e T 40000 *"“Nm verstehen?

$t(30 000):= 6046,72

Bendtigen Sie relevante Anwendungszusammenhange,
fur die sinnvolle Argumentationskompetenzen trainiert werden?
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